
 А Л Г Е Б А Р С К И    И З Р А З И 
 

 

 1  

 

 A B A B     

 

 2  
1

A B A
B

 :   
 

 

 
 

 3  

 

 

A B B A      (закон комутације за сабирање) 

A B B A          (закон комутације за множење) 

 

 4     A B C A B C        (закон асоцијације за сабирање) 

   A B C A B C                (закон асоцијације за множење)  

 

 5   A B C A B A C          (закон дистрибуције множења према сабирању) 

 A B C A C B C         (закон дистрибуције сабирања према множењу) 

 
 

   6
 

 
 

2 2 2

2 2 2

2

2

A B A AB B

A B A AB B

   

   
   (квадрат бинома) 

     7  
 

3 3 2 2

3 3 2 2

3 3

3 3

3

3

A B A A B AB B

A B A A B AB B

    

    
   (куб бинома) 

 8    2 2A B A B A B       (разлика квадрата) 

 9    3 3 2 2A B A B A AB B        (збир кубова) 

 10    3 3 2 2A B A B A AB B        (разлика кубова) 

 11     4 4 2 2A B A B A B A B      
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ALGEBRAI KIFEJEZÉSEK

(az összeadás kommutatív tulajdonsága)

(a szorzás kommutatív tulajdonsága)

(az összeadás asszociatív tulajdonsága)

(a szorzás asszociatív tulajdonsága)

(a szorzás disztributív törvénye az összeadásra nézve)

(az összeadás disztributív törvénye a szorzásra nézve)

(binom négyzete)

(binom köbe)

(köbök összege)

(köbök különbsége)

Free Hand

FreeText
(köbök összege)

Free Hand

Free Hand

FreeText
(köbök különbsége)



ОПЕРАЦИЈЕ  СА  СТЕПЕНИМА 
 
 
 
 

 

 чинилаца

...n

n

a a a a a                          

na  (степен)

a   (основа степена)

n   (изложилац степена)







 

 
 

 1  

 
n m n ma a a      (множење степена једаких основа)   

 
 

 2  

 

:
n

n m n m
m

a
a a a      (дељење степена једнаких основа)

a
   

 
 
 

 3  

 

 mn n ma a      (степеновање степена)  

 
 

 4  

 
0 1 0a      за a    

 

 5  
1 1

n
n

n
a    (превођење степена са негативним изложиоцем у 

a a

                                степен са позитивним изложиоцем)

    
      

   
 

 6  

 

 
 

nn n

n n n

a b a b    (множење степена једнаких изложилаца)

a b a b    (степеновање производа)

  

  
 

 
 

 7  

nn

n

n n

n

a a
   (дељење степена једнаких изложилаца)

b b

a a
   (степеновање количника)

b b

   
 

   
 
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HATVÁNYOZÁSI SZABÁLYOK

tényező

hatvány

hatványalap

hatványkitevő

(azonos alapú hatványok szorzása)

(azonos alapú hatványok osztása)

(hatvány hatványa)

(átalakátás negatív kitevőjű hatványról pozitív kitevőjűvé)

(azonos kitevőjű hatványok szorzása)

(a szorzat hatványa)

(azonos alapú hatványok osztása)

(hányados hatványozása)



ОПЕРАЦИЈЕ  СА  КОРЕНИМА 
 
 
 

 
def

nn a x     x a    (дефиниција корена)    

 
 

 1  

 

 

n n n

n n n

a b a b    (множење корена једнаких изложилаца)

a b a b    (кореновање производа)

  

  
 

 
 

 2  

 

n

n
n

n

n
n

a a
   (дељење корена једнаких изложилаца)

bb

a a
   (кореновање количника)

b b





 

 
 

 3  

 

m n m na a    (кореновање корена)  

 
 

 4  

 

n n mpmp
a a    (скраћивање (проширивање) корена)   

 
  

 
 
 
 
 

 

 5  

 
p

q p qa a    (пребођење корена у степен (и обрнуто))  
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MŰVELET A GYÖKÖKKEL

(a gyök fogalma)

(azonos kitevőjű gyökök szorzása)

(a szorzat gyöke)

(azonos kitevőjű gyökök osztása)

(a hányados gyöke)

(a gyök gyöke)

(gyökkitevők egyszerűsítése és bővítése)

(a gyök átalakítása törtkitevőjű hatvánnyá)



К В А Д Р А Т Н А   Ј Е Д Н Ч И Н А 
Квадратна једначина: 

2 0Ax Bx C    
кој има канонски облик: 

 2
0A x      
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где је:  
2

B

A
    

 

2 4

4

B AC

A
 
     и  

решава се по обрасцу: 
2

1,2

4

2

B B AC
x

A

  
  

Бројеви 1x  и 2x  називају се решења или корени квадратне једначине. 

Израз 2 4B AC  (који се налази под кореном у претходном обрасцу) назива се дискриминанта и 

означава са D  , то јест: 

  2 4D B AC   
 

Ако је 0D   онда су решења 1   и   2x x   реална и различита. 

Ако је 0D   онда су решења 1   и   2x x   реална и једнака. 

Ако је 0D   онда су решења 1   и   2x x   конјуговано комплексна. 

 
 

Квадратни трином 2Ax Bx C   се раставља на чиниоце по обрасцу: 

    2
1 2Ax Bx C A x x x x      

   
 

ВИЈЕТОВЕ  ФОРМУЛЕ: 
 

За једначину:  

         2 0Ax Bx C    
важе  Вијетове формуле: 

          1 2

B
x x

A
    
 

 

          1 2

C
x x

A
   

Ако једначину 2 0Ax Bx C    поделимо са  
добијамо: 

A

           

2

2

0/ :

0

Ax Bx C A

B C
x x

A A

  

         
   

 

Увођењем смене:   и 
B C

p q
A A

   добијамо једначину: 

2x px q 0   е Вијетове формуле: 

          

 за коју важ

 1 2x x p    

          1 2x x q   

 
 

MÁSODFOKÚ EGYENLETEK

kanonikus alakja:

ahol és

megoldható:

Az         és      számokat az egyenlet megoldásainak vagy gyökeinek hívjuk.

A                       kifejezés az egyenlet diszkriminánsa, melyet D-vel jelölünk:

Ha              akkor az              és       megoldások különböző valós számok.

Ha              akkor az              és       megoldások egyforma valós számok.

Ha              akkor az              és       megoldások konjugált komplex számok.

Az                      másodfokú trinom tényezős alakja:

VIÉTE KÉPLETEK

Az                           egyenletre
érvényesek a Viéte képletek:

Ha  az                           egyenletet elosztjuk

A-val:

Felhasználva a              és           helyettesítéseket:

melyre érvényesek a Viéte képletek:
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Л О Г А Р И Т А М  
Дефиниција логаритма: 

 

 log        0  1  0
def

x
a b x a b a a b       

 
Специјално: 

Ако је основа логаритма 10  онда се тај логаритам назива декадни логаритам и означава са logb , 

то јест: 

10log logb b  

Ако је основа логаритма број e , где је ...2,7182818284590452353602874713527e   односно 

2,72e  , онда се тај логаритам назива Неперов логаритам  или  природни логаритам и означава са 

ln b   то јест: 

ln logb b e  

 
 
Својства логаритма: 
 

  log   a ba b  1    

   2      log c
a a c  

   1 2 1 2  log log ga a ab b b b       3    lo (логаритам производа) 

  1
1 2

2

4      loga

b 
 log loga ab b

b
 

 
    (логаритам количника) 

   5      log logn
a ab n  b    (логаритам степена) 

 6      log 1 0a   

( превођење логаритма са основом a  
  log
7 log

loga
c

c

b
b

a
      

у логаритам 

   са произвољном основом c  )                                 
 

 На основу својства  може се доћи до следећих својстава:  7  

  1
8 log

log
     a

b

b
a

  

  19 log log     a

a

b b 
 
 

   

 

LOGARITMUSOK
A logaritmus definíciója:

Abban az esetben, ha:

a logaritmus alapja 10 tízes alapú logaritmusnak hívjuk és logb-vel jelöljük, azaz

Azonban ha az alap az e szám, azaz

akkor a logaritmust természetes alapú logaritmusnak hívjuk és ln b-vel jelöljük:

A logaritmus tulajdonságai:

(a szorzat logaritmusa)

(a hányados logaritmusa)

(a hatvány logaritmusa)

(logaritmusalap a-ról c-re alakítása)

[a (7) tulajdonság alapján az alábbiakat kaphatjuk:]
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ТРИГОНОМЕТРИЈА 

тријске функције оштрог угла правоуглог троугла:

 

Тригономе  

  
 
 

            
 

90      ( углови   и     су комплементни   ) 

 

cin oss
a 
c

    

sos inc
b

c
    

a
tg

b
ctg    

b
ctg

a
tg    

Тригонометријс  ке функцој  углова од:е  30 ; 60 ; 45 .       

  

 
 
 

             

                 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 

3

2

a
h   

sin 30 

a
2

a

 
 
  1

  
2

1 1
sin30 cos60

2 2
      

a 3

cos30
h

a
   2

a

3

2
  

3 3
cos30 sin 60

2 2
      

2
30tg

 
   

aa

h

 
2

a 3

2

1 3

33
   

3 3
30 60

3 3
tg ctg      

30

2

a
h

ctg
a

  
 
 
 

3

2
a

2

3
3

1
   

30 3 60 3ctg tg       

TRIGONOMETRIA

A derékszögű háromszög hegyesszögeinek a szögfüggvényei

Az       és pótszögek

Nevezetes szögek szögfüggvényei:

pótszögek)(
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sin 45
a a

d
  

a

1 2

22 2
   

2 2
sin 45 cos45

2 2
      

45
a

tg  
a

1  

45 1 45 1tg ctg      

2d a   

 
 
 
 

ву добијених резултата можемо формирати таблицу вредности тригонометријских 
фуннкција за углове од  

 

На осно
30 ; 60 ; 45 .       

 

  30  45  60  

1

2
 

2

2
 

3

2
 sin  

cos  
3

2
 

2

2
 

1

2
 

tg  3

3
 1 3  

ctg  3  1 
3

3
 

 
 
 
 

 
 
 

 
 

A fent kapott eredmények alapján megszerkeszthetjük a 30, 45 és 60 fokos szögek szögfügg-

vényeinek a táblázatát:
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Основни тригонометријски идентитети
 

: 
 

 
2

2 2

2

sin 1 cos
1 sin cos 1

cos 1 sin
     

 
 

 

     
 

 

 

1

2 1
1

     

tg
ctg

tg ctg

ctg
tg




 




    



 



  sin
3

cos
     tg




  

 
На основу идентитета (1) и (3)  добијамо следеће идентитете: 
 

 
2

4 sin
1

     
tg

tg




 


 

 
2

1
5 cos

1
     

tg



 


 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Alapvető trigonometrikus azonosságok

Az (1) és a (3) azonosság alapján kapjuk az alábbi azonosságokat:
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Тригонометријски круг: 
 

Синус очитавамо на y оси      угла   .  
         (пројекција тачке М на y осу ) 

 
Косинус   угла   очитавамо на x оси  . 
         (пројекција тачке М на x осу ) 

 
Тангенс    угла   очитавамо на тангенсној оси . 

   (пресек крака или његовог продужетка и ) 
 

Котангенс

 t
 k   t осе

     угла очитавамо на котангенсној оси . 
      (пресек крака или његовог продужетка и ) 
_____________________________________________________________________ 

 1t
 k   1t осе

A trigonometrikus (egységsugarú)  kör

AzAz szög színuszát az y-tengelyen olvassuk le!

(Az M pont merőleges vetülete az y-tengelyre)

  Az        szög koszinuszát az  x-tengelyen olvassuk le!

(Az M pont merőleges vetülete az x-tengelyre!)

AzAz       szög tangensét a t tangenstengelyen olvassuk le!

(a k szögszár hordozóegyenesének és a t tengelynek a  metszete)

  Az       szög kotangensét  a kotangenstengelyen olvassuk le!

(a k szögszár hordozóegyenesének és a

tengelynek a metszete)



Милош Станић                                                              10                                                    Техничка школа Ужице 

Неки важни углови и вредности њихових тригонометријских функција 
приказани су на тригонометријском кругу
 

: 
  
 

 
 
 

_____________________________________________________________________ 

 
 
 

Egyes nevezetes szögek, valamint azok szögfüggvényértékeik láthatóak az alábbi

trigonometrikus körön:



Очитавањем са тригонометријског круга добијамо следећу таблицу 
вредности тригонометријских функција: 

 
 

 

  0  30 45  60  90 180  270  360 

1

2
 

2

2
 

3

2
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sin  0 1 0 1  0  

3

2
 

2

2
 

1

2
 0 1 0 1 cos  1 

3

3
 tg  0  0  0  1 3  

ctg    3  1 
3

3
 0  0    

  0 
6


 

4


 

3


 

2


   

3

2


 2  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A trigonometrikus kör leolvasása után az alábbi trigonometrikus függvényértékek

táblázatát kaphatjuk:



Адиционе формуле: 
 

   
 

sin sin cos cos sin
1

sin sin cos cos sin

     
    
    
    

      


 

   
 

cos cos cos sin sin
2

cos cos cos sin sin

     
     
    
    

      

 

 
 

 
1

3

1

tg tg
tg

tg tg
tg tg

g

  
 


tg tg

 
 

 
 

 
 

      

 

 
 

 

1

4
1

ctg ctg
ctg

ctg ctg
ctg ctg

ctg
ctg ctg

  




 


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  
 
  


    

 

  

 
Тригонометријске функције за двоструки угао: 

 
 

   1 sin 2 2 sin cos           

 

    2 22 cos 2 cos sin          

 

    2

2
3 2

1
     

tg
tg

tg








 

 

   
2 1

4 2
2

     
ctg

ctg
ctg








 

 
 
 
 

Addíciós képletek

Kétszeres szögek szögfüggvényei
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Триг ије за половину углаонометријске функц : 
 

  1 cos
1 sin

2 2
     

     
 

 

 

  1 cos
2 cos

2 2
     

     
 

 

 

  1 cos
3

2 1 cos
     tg

 


      
 

 

  1 cos
4

2 1 cos
     ctg

 


      
 

 
 
Трансфромација збира и разлике у производ: 

 

 1 sin sin 2sin cos
2 2

     
     



 

    

 2 sin sin 2cos sin
2 2

     
     

    

 

 3 cos cos 2cos cos
2 2

     
     

    

 

 4 cos cos 2sin sin
2 2

     
     

     

 
  

 
 

Félszögek szögfüggvényei

Összeg és különbség szorzattá alakítása



Трансформација производа у збир и разлику: 
 

     1
1 sin cos sin sin

2
                  

 

     1
2 sin sin cos cos

2
                  

 

     1
3 cos cos cos cos

2
                  
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A szorzat összeggé és különbséggé alakítása
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УРАПОВРШИНА  И  ОБИМ  РАВНИХ  ФИГ  
 

  
Правоугаоник: 1   
 

       
 

 
 
 
 

P a b   

 

2 2O a   b
 

  
Квадрат: 2   

        
 

 
 
 

2
2      или     

2

d
P a P   

 

4O a  

  
Правоугли троугаo: 3   
 
 

      
 
 

 
 
 
 

     или     
2 2

cc ha b
P P


   

 

O a b c      

  
Паралелограм:

 
 
 
 

     или     a bP a h P b h    

 4   
 

 


 

2 2O a   b

T

K

K

vagy

vagy

SÍKBELI ALAKZATOK TERÜLETE ÉS KERÜLETE

Téglalap:

Négyzet:

vagy

Derékszögű háromszög:

Paralelogramma:

T T

T T

K

T T

K
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Ромб :

 
  5   

 

    
 
 

 
 

1 2   или   
2

d d
P a h P


    

 
   

4O a  

  
Троугао (било који): 6   
 
 
 
    

 
 
     
 
 
 

   

 
 

 
    

 
 
 

 

2 2 2
a ba h b h c h

P c  
    

  O a b c    

  
Херонов образац: 


 

    P s s a s b s c        

Где је: 
2

a b c
s

 
    (полуобим) 

 
 
 
 

P r s   

Г
п
де је полупречник уписане      кружнице а     
оуобим. 

  r  s

4

a b c
P

R

 
  

Где је полупречник описане кружнице. 
 
 
 

 R  

Rombusz:

Általános háromszög:

vagyT T

K

Héron képlet:

ahol: FÉLKERÜLET

T

K

T

T

T

- beírható kör középpontja
s - félkerület

- körülírható kör középpontja
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страничан троугао:
 
 7  

 
Једнако  
 

 
 

 

  

    
 
                                                                               

 
 
 

  
3

2

a
h    (висина једнакостраниног  троудла) 

23 3

2 2 2 4

a h a a a
P


     

2 3

4

a
P   

 

3O a  

 
 

равилан шестоугао: 8  
 
П  
 
 

 
 

 
 
 
 
 

2 3
6

4

a
P    

 
 

6O a  

 
рапез: 9  

 
Т  

  

 
 

 

 
 
 
 

2

a b
m


   (средња линија трапеза) 

 

P m h   

2

a b
P h


   

 

O a b c d     

 

Egyenlőoldalú (szabályos) háromszög:

Szabályos hatszög:

Trapéz:

(a háromszög magassága)

T

T

K

T

K

(a trapéz középvonala)

T

T

K



 
 10  

 
Делтоид: 
 

              

 

 

 
 
 

 

1 2

2

d d
P


  

 
 

2 2O a b   

 
 11  

 
Ч

Милош Станић                                                              18                                                    Техничка школа Ужице 

етвороугао са нормалним дијагоналама: 
 

               
 

 
 
 
 
 

1 2

2

d d
P


  

 
 
 

O a b c d     

 
руг: 12  

 
К  

   
 

 
 

 

 
 
 

2P r      (површина круга) 

 
 
 

2O r    (обим круга) 

Deltoid:

Merőleges átlójú négyszög:

Kör:

T

K

T

K

T

K

(a kör területe)

(a kör kerülete)
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уга:
 
12.1  

 
Делови кр  

Кружни исечак:
 

 
 

             
 

 
 
 
 

180

r
l

 



  (дужина кружног лука) 

 
 

2

360i

r
P

 



 (површина кружног исечка) 

или 

2i

r l
P


   (површина кружног исечка) 

 
ружни одсечак: 

 
К

 

iP P P   

2

    или    
360 2i i

r r

 

          

l 
P P

 
 


 

 

2

2

a d
P a d


     

2O l а   

 

 
ружни прстен:

 
К  

     

 
 

   
 

 

 
 

 
 
 

R rP P P   

 2 2 2 2P R r R r     

 

R rO P P   

 2 2 2r O R R r     

 

A KÖR RÉSZEI:

A körcikk:

A körszelet:

A körgyűrű:

(a körív hossza)

(a körcikk területe)

(a körcikk területe)

vagy

T

T

vagy

T

K

T T T

T T

T

K

T T T

K K K
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АНАЛИТИЧКА  ЕОМЕТРИЈА 
 

Растојање између две тачке (дужина дужи) 

Г

  
  

 
 
   
 

 ,d A B AB    (растојање између тачака А и В)  

 

     2 2

2 1 2 1x x y y    ,d A B AB 

Подела дужи у размери  ( т : п ) 
 

        

 
 
 
 
                              

2 1

2 1

m x n x
x

m n
 (координате деобене тачке)

m y n y
y

m n

  
  


     

 

 

  ,S x y            Сп змера то јест ак је деобена тачка  : 1:1m n   ецијално, ако је ра о средиште дужи онда 

се координате  тог средишта израчунавају по обрасцим : 

 AB

а
      

       

 
 
 

 

 

1 2

1 2

2

2

x x
x

  (координате средине дужи)
y y

y


 




  

 

        ANALITIKUS GEOMETRIA

Két pont távolsága - a szakasz hossza

(az A és B pont távolsága)

Szakaszok arányos felosztása

(az osztópontok koordinátái)

(a felezőpont koordinátái)

Abban az esetben, ha az arány azaz az S(x,y) osztópont az AB oldal felezőpontja akkor
az S koordinátáit az alábbi képletek segítségével számolhatjuk ki:



Површина троугла 
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     1 2 3 2 3 1 3 1 2

1

2
P x y y x y y x y y        

 
    или: 

  

       

  

1 1

2 2

3 3

1
1

1
2

1

x y

P x y

x y

   

Координате тежишта троугла 
 
 
 
 

      
 
 
 
 

 
 

 
 
 

 

      1 2 3

3

x x x
x

 
  

      1 2 3

3

y y y
y

 
  

 

A HÁROMSZÖG TERÜLETE

T

vagy

T

A HÁROMSZÖG SÚLYPONTJÁNAK A KOORDINÁTÁI



Једначина праве: 
 
  

 
    

     

y k x n      (експлицитни облик)   

 

k (коефицијент правца праве)          

              k tg   

             (угао између праве и x осе)      

n        (одсечак на y оси)  

 
 

 
 

0Ax By C    (имплицитни облик)   
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1
x y

m n
   (сегментни облик) 

 

 
   m (одсечак (сегмент) на x оси)   

    n (одсечак (сегмент) на y оси)   

 

  

 

 

  

cos sinx y p        (нормални облик) 

   
     (угао који гради нормала,  

               коннструисана из координантног 
               почетка на праву, са  x осом) 

 
    p  (

  
 

нормално растојање од 

                координантног почетка до праве) 

AZ EGYENES EGYENLETE

(explicit alak)

iránytényező

az egyenes és az tengely
közötti szög

az y-tengelyen lévő tengelymetszet

implicit alak

tengelymetszetes alak

tengelymetszet az x-tengelyen

tengelymetszet az y-tengelyen

normálalak

az origóból az egyenesre bocsátott merőleges és

az x-tengely által közrezárt szög

az egyenes távolsága az origótól, azaz a p

szakasz hossza
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Међусобни  у равни:  положај две праве
  
 

 
 
 

                   

1 2

1 2

1 2

 l l

    

k k

n n








 

 
 

 

 
                
 

                    

1 2

1 2

1 2

l l

    

k k

n n








 

 

 

 
 

                  

 1 2

1 2

l l P

           

     k k







 
 

       
       За две праве и чије су једначине: 

           1

2

       

          

 1l   2l  

1 1

2 2

:

:

l y k x n

l y k x n

 
 

 

важи: 

1 2 1 2l l k k    (услов паралелности две праве)   

          1 2 1
2

1
l l k    (услов нормалности две праве)

k

 
    

 
 

       Ако је  1 2l l P  онда се угао   између правих и  може израчунати помоћу обрасца: 

          

 1l  2l  

2 1

1 21

k k
tg     (тангенс угла између две праве)

k k
 


 
 

  

Једначина прав

      

  

е к дну тачку: роз је

1 1:l y y k 

Једначина прав кроз две тачке: 

       

x x  

е 

 2 1
1

2

:
y y

l y y x
x

    1x


;    
1x

y2 1

2 1

y
k

x x





 (коефицијент правца праве која пролази кроз две тачке) 

Két síkbeli egyenes kölcsönös helyzete

Az és egyenesekre, melyek egyenletei:

érvényes:

(két egyenes párhuzamosságának a feltétele)

két egyenes merőlegességének a feltétele

Ha akkor a szög, amelyet az és egyenesek alkotnak kiszámítható:

(két egyenes hajlásszögének a tangense)

Egy pontra illeszthető egyenes egyenlete:

Két pontra illeszthető egyenes egyenlete:

(két pontra illeszthető egyenes iránytényezője)



 
КРИВЕ  ДРУГОГ  РЕДА: 

 

Квадратна једначина са две непознате која има облик: 

                                        2 2 0Ax By Cxy Dx Ey F       

назива се квадратна форма. Квадратна форма може представљати: 

– Једначину  
– Једначину ели
– Једначину хие
– Једначину параболе 
 

 кружнице
псе 
боле р

Једначина  КРУЖНИЦЕ: 

     Дефиниција: 
Кружница  је скуп тачака у равни које имају особину да су подједнако удаљене од једна фиксна тачке 

 (центра). 
     
C
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Једначина кружнице

                                                                      
    
            
 
 
 
 

 

 

: 
 

   2 2 2x p y q r     

     

    ,p q  (координате центра кружнице)  

     r  (полупречник кружнице)  

 
 

жнице координантни 

 
 
 
 
 
   Специјално, ако је центар кру

 

 
 
 
 

 
 

 
 
 
 

 

 
 

 

почетак, то јест ако је 0p   и  0q   онда је 

једначина кружнице: 
2 2 2x y r   

а та кружница се назива  централна кружница. 

MÁSODRENDŰ GÖRBÉK

Kétismeretlenes másodfokú egyenlet általános alakja:

Ez az egyenlet képviselhet

kör egyenletét
ellipszis egyenletét
hiperbola egyenletét
parabola egyenletét

A KÖRVONAL EGYENLETE

Definíció:

A körvonal a sík azon pontjainak a halmaza, melyek egyenlő távolságra vannak egy C fixponttól (középponttól).

A körvonal egyenlete:

középpont koordinátái

körvonal sugara

Abban az esetben, ha a körvonal középpontja az origó,

azaz, ha és akkor

a körvonal egyenlete:

s a körvonalat középponti körvonalnak hívjuk.
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Једанчина ЛИПСЕ:   Е

 Дефиниција: 

Елипса 1 2r r   је скуп тачака у равни које имају особину да је за сваку од њих  збир растојања  од две    

фиксне тачке 1F  и 2F  (жиже) константан број 2a . 

 

        

 

           

          

   

           

  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

Једначина елипсе

 

 

: 
2 2

2 2 2 2 2 2
2 2

1
x y

b x a y a b
a b

      

a  хоризонт ална (велика) полуоса  

b  вертикална (мала) поуоса  

c  жижна даљина  

 1,2 ,0F c  жиже (фокуси)   

 

   1,2 1,2,0 ; ,0A a B b    темена елипсе  

1 2,r r  радијус вектори  

 

 

 

 

     Применом Питагорине теореме  на 1 2OB F  

добијамо: 

             
2 2 2

2 2 2 b a c
a b c

b

 
    

2 2 2c a 

AZ ELLIPSZIS EGYENLETE

Definíció:

A Pitagorasz-tételt felhasználjuk az

esetén a következőt kapjuk:

Az ellipszis egyenlete:

nagy féltengely

kis féltengely

fókusztávolság

gyújtópontok (fókuszok)

ellipszis csúcsai

rádiuszvektorok

Az ellipszis azon síkbeli pontok halmaza, melyekre érvényes, hogy távolság-

összege két adott ponttól (a fókuszoktól) konstans és 2a-val egyenlő.
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Је : дначина  ХИПЕРБОЛЕ

   Дефиниција: 

Хипербола  је скуп тачака у равни које имају особину да је за сваку од њих  разлика растојања  1 2r r  

од две    фиксн ан број 2a .е тачке 1  и F 2F  (жиже) констант  

 
 
 
 
 

      
 
 
 
 
 
 

      
 
 
 
 

 
Једначина хиперболе: 

2 2
2 21

x y
b   2 2 2 2

2 2
x a y a b

a b
   

b
y x  (једначине асимптота хиперболе)

a
    

a  хоризонтална (реална) полуоса  

b  вертикална (имагинарна) поуоса  

c  жижна даљина  
 

 1,2 ,0F c  жиже (фокуси)   

 1,2 ,0A a  темена хиперболе   

 
 

 

 

 

 

 

 

 

        Применом Питагорине теореме  на 2NOA  

добијамо: 

             
2 2 2

2 2 2

2 2 2

a c b
c a b

b c a

 
  

 
 

A HIPERBOLA EGYENLETE

Definíció:
A hiperbola azon síkbeli pontok halmaza, melyek



Једначина  ПАРАБОЛЕ: 

Дефиниција: 
Парабола  је скуп тачака у равни које имају особину да је свака од њих подједнако удаљена од једне 

фиксне тачке F  (жиже) и дате праве d  (директрисе).   
                            

    

 
   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Једначина параболе

 
 
 

 
 
 
 
 

 
 

:  

2 2y p x   

 

p   (параметар параболе  или 

                фокални параметар)  

              p   представља растојање између жиже и  

директрисе                        . 

;0
2

p
F  жижа (фокус)   
 

 

:
2

p
d x  једначина директрисе    
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Definíció:

A PARABOLA EGYENLETE

A parabola egyenlete:

a parabola paramétere

a direktrix és a fókusz távolsága.

gyújtópont (fókusz)

a direktrix egyenlete

A parabola azon síkbeli pontok halmaza, melyek egyenlő távolságra vannak egy F (fókusz) fixponttól és egy d

(direktrix) egyenestől.
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Услов додира праве y kx n   и  криве другог реда 

 
Јед ачина криве: н Услов додира: 

Кружница:  

   2 2 2x p y q r     

 

 

   22 2 1r k kp q n     

Централна кружница:  
2 2 2x y r   

 

 

 2 2 21r k n   

Елипса: 
2 2

2 2
1

x y

a b
   

 

2 2 2 2a k b n  

Хипербила: 
2 2

2 2
1

x y

a b
   

 

2 2 2 2a k b n   

Парабола: 
2 2y p   x

 

2p k  n

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ÉRINTÉSI FELTÉTEL

A görbe egyenlete: Az érintési feltétel

A körvonal:

Középponti körvonal:

Ellipszis:

Hiperbola:

Parabola:
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тарне фу
 

Елемен нкције 

(1) Линеарна функција: 
 

        
 
 

         Ток функције: 

(1) Домен: 
Функција је дефинисана за x R   односно 

fD R  

(2) Нуле функције: 

         0 .y   за  x m   

(3) Знак функције: 

         
 

 

0 ,

0 ,

y   за  x m

y   за  x m

  

  
 



 
(4) Монотоност: 

        fy   за  x D              

           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
  

ELEMI FÜGGVÉNYEK

A függvény menete:A lineáris függvény:

Értelmezési tartomány:

A függvény nullahelye:

A függgvény előjele:

A függvény monotonitása:

ha

ha

ha

A függvény értelmezett esetén:
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(2) Степена функција :   ny x

(2.а)    2 ;ky x     k N      

                            
 

 
 
 

           Ток функције: 

(1) Домен: 
Функција је дефинисана за x R   односно 

fD R  

(2) Нуле функције: 

         0 0 .y   за  x   

(3) Знак функције: 

            0y ,0 0,   

 

  за  x  

(4) Монотоност:  

         
 

 

0;

;0

y   за  x

y   за  x






 

(5) ремне вредности

 

Екст : 

        min 0 0y   за  x   

 

2 1 ;ky x    k N   (2.b)        

 

 
 

Ток функције

        

      : 

(1) Домен: 
Функција је дефинисана за x R   односно 

fD R  

(2) Нуле функције: 

         0 0y   за  x .   

(3) Знак функције: 

         
 

 

0 0,

0 ,

y   за  x

y   за  x

  

  
 

0



 
(4) Монотоност: 

        fy   за  x D   

 
 

A függvény menete:

A függvény menete:

A hatványfüggvény:

A függvény értelmezési tartománya:

A függvény nullahelye:

A függvény értelmezési tartománya:

A függvény nullahelye:

A függvény előjele:

A függvény előjele:

A függvény monotonitása

A függvény monotonitása:

ha

ha

ha

ha

A függvény szélsőértéke:

ha

ha

ha

ha

A függvény értelmezett esetén

A függvény értelmezett esetén



      (3)   Експоненцијална функција: 

1a   0 1a   
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             Ток функције: 

(1) Домен: 

       Функција је дефинисана за x R   односно fD R  

(2) Нуле функције: 
Нема нула ф

(3) Знак функције

ункције. 

: 

               0 fy   за  x D    

 
(4) Монотоност: 

                                         

 

      fy   за  x D   

 

fy   за  x D   

 
 
 
 
 
 
 

 

Értelmezési tartomány:

A függvény menete:

Az exponenciális függvény:

A függvény értelmezett esetén:

ha ha

A függvény nullahelye:

Nincs.

A függvény előjele:

ha

A függvény monotonitása:
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ИНВЕРЗНА  ФУНКЦИЈА 

 
 

   Ако је дефинисана функција   1 1:f A B   

 
 
 

 
 

тако 

а се пресликавад   x f x  

инверзна функција

онда се може 

дефинисати 1 11 :f B A     тако 

да се пресликава  f x x , односно: 

                 1f f x x     

     График функције  f x  је осно симетричан са 

графиком функције  1f x   у односу на праву 

y x . 

Пошто је log x
a b x a b    то су функције logay x  и xy a  инверзне па су њихови графици 

симетрични  y x у односу на праву . 
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     (4)    Логаритамска функција: 

 

         1a   
 

 

 

       0 1a   
 

         

 

 

 
 

 
 
 
 

        Ток функције: 

ен (1) Дом : 

 Функција је дефинисана за 0x   односно                            

  0,fD    

(2) Нуле функције: 

           0 1y   за  x   

(3) Знак функције:                                                           

                                      
 

 

0 1,

0 0,

y   за  x

y   за  x

  

  1


   

 

 

0 1,

0 0,

y   за  x

y   за  x

  

 
 

1



 (4) Монотоност: 

                                               fy    за   x D      fy    за   x D   

 
 
 
 
 
 
 

 

 
 

A függvény menete:

A logaritmus függvény:

A függvény értelmezési tartománya:

A függvény értelmezett esetén:

A függvény nullahelye:

ha

ha

ha

ha

ha

A függvény előjele:

A függvény monotonitása:

ha ha
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ко је основа логаритма бројА  2,72e   онда се тај 

там начава салогари оз  ln x  а график функције 

lny x  приказан је на следећој слици 

 

ко је основа логаритма бројА  10  онда се тај 

итам означава салогар  log x  а график функције 

logy x  

 

приказан је на следећој слици 

 lny x  График функције

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

График функције

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 logy x  
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(5)     ТРИГОНОМЕТРИЈСКЕ ФУНКЦИЈЕ: 

(5.1)   siny x           

 
 

 
 
 
 

      Ток функцује: 
 
(1)   домен: 
       

(2)   нуле функције

fD R   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

: 

       0 0y    за   x k2      где је   0; 1; 2; 3;...k      

(3)   знак функције: 

        
 

 

0 0 2 ; 2

0 2 ;2

y    за   x k k

y    за   x k k

  

2   

   

   
   0; 1; 2; 3;...k где је      

(4)   монотоност: 

       

2 ; 2
2 2

3
2 ; 2

2 2

y    за   x k

y    за   x k k

 
k 

  

     
 

    
 





   0; 1; 2; 3;...k где је      

(5)   екстремне вредности:                                                                                                                 

       

max

min

1 2
2

3
1 2

2

y    за   x k

y    за   x k

 

 

  

   

 0; 1; 2; 3;...k     где је      

 

A függvény menete:

TRIGONOMETRIKUS FÜGGVÉNYEK:

A függvény értelmezési tartománya:

A függvény nullahelye:

ha

ha

ha

ha

ha

ha

ahol

ahol

ahol

ahol

A függvény előjele:

A függvény monotonitása:

A függvény szélsőértékei:
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(5.2)    cosy x  

 

 
      Ток функцује: 
 
(1)   домен: 
       D R  

нуле функције

f

(2)   : 

       10y    за   x 2

3
2 2

2 2
k     x k

         где је    0; 1; 2; 3;...k      

(3)   знак функције: 

        

0 2 ; 2
2 2

3
0 2 ; 2

2 2

y    за   x k k

y    за   x k k

  

  

      
 

     
 

   0; 1; 2; 3;..k .  где је     

(4)   монотоност: 

       
 

 

2 ;2 2

0 2 ; 2

y    за   x k k

y    за   x k k

   

  

  

  




  где је   0; 1; 2; 3;...k      

(5)   екстремне вредности:                                                                                                                 

       
max

min

1 0 2y    за   x k

1 2y    за   x k



    
    где је  

  
 0; 1; 2; 3;...k      
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(5.3)       y tgx  

 
 

      Ток функцује: 
 
(1)   домен: 

        
2f R k


D    
 

  где је   0; 1; 2;k 3;...     

(2)   нуле функције: 

       0y    за   x 0 k        где је   0; 1; 2; 3;...k      

(3 ак функције)   зн : 

        

0 0 ;
2

0 ;
2

y    за   x k k

за   x k k



y    

 

  

    

     
 

  где је  



 
 

 0; 1; 2; 3;...k      

(4)   монотоност: 

       fy    за   x D    где је   0; 1; 2; 3;...k      

 



(5.4)     y ctgx  

 

 
 
 

      Ток функцује: 
 
(1)   домен: 
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         0fD R k    где је   0; 1; 2; 3;...k      

(2)   нуле функције: 

       0y    за   x
2

k   
      где је   0; 1; 2; 3;...k      

(3)   знак функције: 

        

0 0 ;
2

0 ;
2

y    за   x k k

y    за   x k k

 

   

     
 

     
 

  где је   0; 1; 2; 3;...k      

(4)   монотоност: 

       fy    за   x D    где је   0; 1; 2; 3;...k      
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нкције инверзне тригонометријским функцијама (АРКУС ФУНКЦИЈЕ) (6)    Фу

(6.1)    arcsiny x  

 

 

      Ток функције: 

(1) Домен: 
Функција је дефинисана за  1,1x    односно 

 1,1fD    

(2) Нуле функције: 

         0 0y   за  x .   

(3) Знак функције: 

         
 

 

0 0,

0 1

y   за  x

y   за  x

 

  
 

1

,0

 
(4) Монотоност: 

        fy   за  x D   

 
 

(6.2)     arccosy x  

 

    
 

 
 
 

      Ток функције: 

(1) Домен: 
Функција је дефинисана за  1,1x    односно 

 1,1fD    

(2) Нуле функције: 

         0 1y   за  x   

(3) Знак функције: 

          0 1y   за  x     ,1

 
(4) тоност Моно : 

        fy   за  x D   

 
 
 
 
 

A függvény menete:

A függvény menete:

Értelmezési tartomány:

Értelmezési tartomány:

A függvény nullahelye:

A függvény nullahelye:

A függvény előjele:

A függvény előjele:

A függvény monotonitása:

A függvény monotonitása:

ha

ha

ha

ha

ha

ha

ha

A függvény értelmezett: esetén:

A függvény értelmezett: esetén:



(6.3)     y arctgx  

 
 

           
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

      Ток функције

 
 
 
 
 

: 

(1) Домен: 

Функција је дефинисана за x R   односно fD R  

(2) Нуле функције: 

         0y   за  x  0 .

(3) Знак функције: 

 
         

 

0 0,

0 ,0

y   за  x

y   за  x

  

  
 

 
(4) Монотоност: 

        fy   за  x D   
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A függvény menete:

A függvény értelmezési tartománya:

A függvény nullahelye:

A függvény előjele:

A függvény monotonitása:

ha

ha

ha

ha
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(6.4)     y arcctgx  

 
 
                               

 
 
  

   Ток функције: 

(1) Домен: 

Функција је дефинисана за x R   односно fD R  

(2) Ну кцијеле фун : 
Не постоје ''нуле функције'' 

(3) Знак функције: 

         0 fy   x D    

 
(4) Монотоност

  за

: 

        fy   за  x D   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A függvény menete:

A függvény értelmezéesi tartománya:
A függvény értelmezett esetén:

ha

ha

A függvény nullahelye:

Nincs

A függvény előjele:

A függvény monotonitása:
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        ТАБЛИЦА ИЗВОДА            ТАБЛИЦА ИНТЕГРАЛА   

(1)       0C      (1)     0 dx C  

(2)       1n nx nx    

  2

                 

1 1
        ;    

2
x

1

x xx



    
 

 


(2)     
1

1

n
n x

x dx C
n



 
  

 

  lnx xa a   a   (3)     
ln

x
x a

a dx C
a

   (3)     

 x xe e     (4)     x xe dx e C   (4)     

  1
log

lna x
x a

   (5)       (5)     
1

log
ln adx x C

x a
    
   

(6)       1
ln x

x
     (6)     

1
lndx x C

x
   

  (7)     cos sinx x C    sin cosx x   (7)     

(8)      cos sinx x    
   (8)    sin cosxdx x C    

(9)     
2

1
tg

cos
dx x C

x
     2

1
tg

cos
x

x
     (9)     

  2

1
(10)    ctg

si
x

n x
      (10)    

2

1
ctg

sin
dx x C

x
    

 
2

1
(11)    arcsin x

1 x
     (11)    


2

1
arcsin

1
dx x C

x
 


  

  (12)    
2

1
arccos

1
dx x C

x
  


   

2

1
arccos

1
x

x
  


 (12)    

  2

1
(13)    arctg

1
x

x
 


   (13)    

2

1
arctg

1
dx x C

x
 

  

  2

1
arcctg

1
(14)    x

x
  


   (14)    

2

1
arcctg

1
dx x C

x
  

  

 

FÜGGVÉNY DERIVÁLTJA FÜGGVÉNY INTEGRÁLJA
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